



Exercice 19 – Formule de Poincaré

Notions fondamentales.

Sujet :

Montrer que si A, B et C sont trois événements quelconques d'un espace probabilisé ((, B ((), P),

P(A u B u C) = P(A) + P(B) + P(C) - P(A n B) - P(B n C) - P(C n A) + P(A n B n C).

Par récurrence sur le nombre d'événements on peut généraliser et en déduire la formule de Poincaré :

Si A1, A2, …,
An sont n événements de l'espace ((,B ((), P) on a :
     N             n

P( U Ai)=     (  (-1)k-1 Sk 

   J = 1        k = 1
avec Sk =    (    P (A j1 n Aj2 n . . .n Ajk)

        1 ( J1 ( … ( Jk ( n

(Sk est la somme des probabilités des intersections k à k des Aj).

