Exercice 4 – Fonction exponentielle – Etude

Extrait du sujet de Bac : National, enseignement obligatoire, septembre 1998
Sujet.

1) On considère la fonction f définie sur R par :  f(x) = - x*exp(2x+1)

a) Quel est, suivant les valeurs de x, le signe de f(x)?

b) Étudier le sens de variation de f

c) Déterminer les limites de f en + ( et en - (.

d) Dresser le tableau de variation de f.

e) On appelle C la représentation graphique de f dans un repère orthonormé (O, i, j) (unité graphique : 4 cm).

Quelle est la tangente à C  au point O ?

Écrire une équation de la tangente T à C  au point d'abscisse (-1).

f) On appelle  la représentation graphique dans le repère (O, j, j) de la fonction g définie sur R par :  g(x) = exp(x).

Quelle est la tangente à  au point d'abscisse (-1) ?

2) On appelle h la fonction définie sur R par : H(x) = 1 + e*x*exp(x).

a) Étudier le sens de variation de h.

En déduire le signe de h(x) suivant les valeurs de x.

b) Étudier la position de C  par rapport à .

c) Tracer, sur le même graphique, les courbes T, C  et .

3) m désigne un réel quelconque et M désigne le point de la courbe G d’abscisse m
a) Ecrire une équation de la tangente D à  en M.

b) La tangente D coupe les axes de coordonnées en A et B.

Calculer, en fonction de m, les coordonnées du milieu J du segment [AB].

c) Prouver que J appartient à C.

d) Tracer D et J pour m = 0.

